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.- 2. Thema Erweiterte PR Regeln
z0 vl 8
om Die Konstruktion von primitiv-rekursiven Funktionen stiitzt sich
Ubersicht: wesentlich auf die Erzeugungsregeln fiir funktionale Ausdriicke.
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Vergleichen Sie die beiden folgenden WHILE-Programme:
© WHILE by A by DO P ENY
@ WHILE bp DO P END; WHILE bg A by DO P END.

Zeigen diese Programme das gleiche Verhalten? Begriindung!
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Vergleichen Sie die beiden folgenden WHILE-Programme:
@ @ WHILE by A by DO P ENP
@ WHILE Hp DO P END; WHILE bg A b DO P END.

Zeigen diese Programme das gleiche Verhalten? Begriindung!
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Vergleichen Sie die beiden folgenden WHILE-Programme:
© WHILE by A by DO P ENY
@ WHILE bp DO P END; WHILE bg A by DO P END.

Zeigen diese Programme das gleiche Verhalten? Begriindung!
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Die beiden Programme zeigen nicht das gleiche Verhalten! 3.2 VA 2

Zeigen Sie durch Riickfiihrung auf die Definition, dass die
folgenden Funktionen primitiv-rekursiv sind:

; iszero(xr) = 1 fallsz =20 (zy) = 1 fallsz=1vy
ST 0 sonst o NI 0 sonst
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Addition
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Multiplikation
Lesbare Kurzschrift zuerst:
0-y) = 0, Modifizierte Subtraktion
(x+1)-y = (z-y)t+y.
oder
mult(0,y) = 0,
mult(x 4+ 1.y) = sadd(mult(z,y).y) @

L=A




Syntaktisches Format:
hy(r, o)
pred(0)

pred(r + 1)

ha(r, x,y)

'rj) (r,a),
0,
hi(pred(x), x),

wn’d(rrf(?: r,Y)),

Syntaktisches Format:

hy(r.z) = 73(7'. ),
pred(0) = 0,
pred(z +1) = hy(pred(zx).z),

ha(r,z,y) = W?‘E'(’[(Tf(?‘,.’l?,y)),

*R(D,:I?) 7.’{(.’17) , LR(O,:J,') = rrf(;z:),
=R (y+1,x) hg(;B(y.;zr).y. xr), el y+1,2) = /zg(é‘t‘) (y,x),y,x),

= (,y) By, z). (ay) = H(ya).
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Lésung in lesbarer Form:
& Sei f(x,y) primitiv rekursiv.
iszero(0) = 1, Zeigen Sie mit Hilfe der Projektionsfunktionen -f‘ Zusammen mit
iszero(x +1) = 0. der (nicht erweiterten) Komposition, dass die Funktion g mit

eq(x,y)
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= szero((x ~y)+ (y — a)).

o

glz,y) = fly,»)

@
fur alle =,y € N ehenfalls primitiv rekursiv ist.
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Sei tg ein funktionaler Ausdruck, der nur primitiv-rekursive

Funktionen und Variable z; enthalt.

Wir bezeichnen f als eine erweiterte Komposition der Funktionen ) ) ) o ]
t enthalte als Teilausdriicke nur f(m, =) mit einem Variablenvektor

Glsnens gr, falls

flag, o) =1, =, primitiv-rekursive Funktionen, m und Variable ;.
so dass ¢ ein Ausdruck ist, gjmer nur aus den Funktionen ¢1,..., gz Dann heiBen die GIeichunge{:
und den Variablen =y, ..., a,, besteht. F0.7) =ty Fm+1l.7)—1

das erweiterte Schema der primitiven Rekursion.
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